Cyclométriques
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Domaines de définition

¢ dom arcsin =dom arccos =[-1,1]
e dom arctan =R
Exemple

domaine de f:x— arccos (1 —x%)
1-22-1 > 2-220 <> xe [-v2;V2]

1-¥<1 < —x¥<0 < x¥*>0 < xeR

CE:-1<1-¥<1

Ces deux conditions doivent étre rencontrées en méme temps :

dom f = [—\/E;\/E]
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Domaines de définition

Exemple

. 2
domainede f:x— y/arctan?x— %

2
CE:arctan’x—Z >0 < (arctanx—Z) (arctanx+Z) =0
) 3 3
b —00 -3 V3 +00
arctan x — % - - = 0 4
arctan x + % - = +
2
arctan® x — - + - 0

dom f = ]—oo;—\/g] u [\/g,oo[
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Ensembles images

* im arcsin = [-7, 7]
e im arccos = [0, ]

e im arctan = |-Z, 2|

Exemple

Soit f :R — R; x — 2arccos(3) -5

Vxe[-2;2] : O=arccos(3)<n
0 <2arccos(3) <2
—%sZarccos(%)—%s%” = imf=[-%; 3777
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2
sinoarcsin _
1 z | arcsinosin
2 31
- X A
2 1 1 < -7 /4 27
1 __7[ <
- p)
2 sq (37 3n
arcsin (sin (3t)) # 3
—2 -

e Vxe[-1; 1] : (sinocarcsin) (x) = sin (arcsin(x)) = x
e Vxe[-m/2; /2] : (arcsinosin) (x) = arcsin (sin(x)) = x
o attention! VxeR : (arcsinosin) (x) = arcsin (sin(x)) # x
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2T 3n 3n
arccos (cos (=" =
COS0arccos ( ( 2 )) a;
1 +
arccosocos
-2 -1 1 2 X P
2T€
_]_ AL :
G *
21 —27 /4 /2 37”

e Vxe[-1; 1] : (cosoarccos) (x) = cos (arccos(x)) = x
e Vxe[0; ] : (arccosocos) (x) = arccos(cos(x)) = x

e attention!

VxeR : (arccosocos) (x) = arccos (cos(x)) £ x
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Résolution d’équation

e Larésolution d'une équation cyclométrique implique I’élimination des
fonctions cyclométriques par une fonction trigonométrique appropriée,
menant a la fonction identité.

¢ ]l est essentiel de définir des conditions d’existence et de résolution, et de
valider chaque solution dans I’équation initiale.

Exemple

Résoudre arcsin (2x) = 7 +arcsin(x)

CE:xe[—%,%
T

CR:arcsin(2x) € [-%, %] et § +arcsin(x) € [-

: i

1’
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Résolution d’équation

Exemple

CR:I'équation impose

arcsin(2x) € [-Z,Z X€E [——2,1]
resin@de-5,3] 72— xe[-224]
T +arcsin(x) € [-, 5] xe€ [—1,7]

la solution, si elle existe, doit appartenir a I'intervalle [—%, %] ~[-0,35; 0,5]
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Résolution d’équation

Exemple

résolution proprement dite :

arcsin (2x) = Z + arcsin(x) < sin(arcsin(2x)) = sin (£ + arcsin(x)
4 4

= % cos(arcsin(x)) + @ sin(arcsin(x))
= ... (--» tableau)
— x=—L__ =~ 0,48

2(5-2v/2)

ona0,48 € [-0,35; 0,5] et 'ensemble de solutions est S= {é}

2(5-2v2)
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Résolution d’équation

Exemple

Résoudre arctan (2x) + arctan (3x) = %

Condition d’existence : Aucune — x€ R

2x+3x _ 1
1-2x3x —

< 5x=1-6x°
~— (x+1)(6Xx-1)=0

tan (arctan (2x) + arctan (3x)) = tan% =

Vérification: arctan(-2)+arctan(-3) <0 arejeter (§ positif!)
arctan (2/6) + arctan(3/6) =arctan(1/3)+arctan(1/2) = %

Solution finale : $= {3}
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