6°me math 6h 11 octobre 2023

I Simplifie. Valeurs exactes exigées.

(a) arccos(cos3m) (f) arccos (sin (—%))
(b) arcsin (sin (371))
(C) arccos (sin E) (g) arccos(sin3m)
6
57
(d) arccos (sin (3;)) (h) arccos (sin E)
| V3 1
Solution:
(a) arccos(cos3m)=m (f) arccos (sin (_Z)) - 2_”
(b) arcsin (sin(37)) =0 6 3
(c) arccos (sin E) = % (g) arccos(sin3m) = —
3 51 T
d) arccos|sin|—||=x h in—|=—
(d) ( (2)) (h) arccos(sm6) 3
. V3 1 1 3
(e) cos (arcsm(—T =5 (i) sin (arccos (__)) = £
2 2
Calculer la valeur exacte des expressions suivantes :
a) sin (arcsm( ) +arccos (- 13)) ) tan(arctan3 + arctan?)
b) cos (arcsin (%) — arccos (—%)) d) sin(arcsin (%) — arcsin (%))
Solution:
a) sin (arcsin(2) +arccos(-3)) = 2
Soit a = arcsm(%) et = arccos(—-3). Alors sina = 3 et cosa = 2 et aussi cosfp = -3 et

sinf = 1—%

sin(a + ) = sinacos  + cosasin §
B)l) GIE) -5

) et p=arccos(-%). Alors sina = 3 et cosa = ‘/TE

s raeeos| )
—|+arccos|——
5 13

sin (arcsin (

b) cos(arcsin(l) arccos (— )):
1

3
Soit a = arcsin (3 et, de méme, cosff=-3 et

sinﬁ:‘/Tg.
cos (arcsin(%) —arccos (—g)) = cos(a—p)=cosacosf+sinasinpf
_ (@)(_z)+(1)(§)=w
3 3 3J\ 3 9

c¢) tan(arctan3 + arctan?) = —%
Soient & = arctan3 et f = arctan7. Onatana =3 ettan f = 7. On demande de calculer tan (a + f).
tana +tan 3+7 1

tan|a + = = - —__
(+h) l-tanatanf 1-3-7 2
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d) sin (arcsin () - arcsin(%)) =
Soient a = arcsin () et f=arcsin(3). Alorssina = ; et, donc, cosa = é i dememe: sinfi =

et ainsi cos 8 = 4.

sin(arcsin(%)—arcsin(g)) = sin(a—f)=sinacosf-cosasinf
2 4 2 4 8

Soit f :R — R; x — %—Zarcsin(%‘)

(a) Par manipulation du graphique d'une fonction cyclométrique bien choisie, dessiner celui
de f.

Solution: g(x) = arcsin(x); h(x) = arcsin(x/2); i(x) = 2arcsin(x/2)
Y,

Cr

(b) Quel estle domaine de définition de f?

Solution: dom f =[-2;2]

(c) Quel est!’ensemble image de f?

7[.371]

Solution: im f = |-7;¢

(d) Indiquel’ensemble des solutions de I'inéquation f(x) > 0. Tu peux donner la réponse direc-
tement en t'aidant du graphe de f.
Solution: S=[-2;V2|
A Soit f :R — R; x — 2arccos(5) -5

(a) Par manipulation du graphique d’'une fonction cyclométrique bien choisie, dessiner celui
de f.

Solution: g(x) = arccos(x); h(x) = arccos(x/2); i(x) = 2arccos(x/2)
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(b) Quel estle domaine de définition de f?

Solution: dom f =[-2;2]

(c) Quel est!’ensemble image de f?

Solution: im f = [-5; 37”

(d) Quelles sontles racines de f?

Solution: 2arccos(3)—% =0 < arccos(3)=% < 5= ‘/75

racinede f:x=v2

itf:R—R; x— 2-— . i , e ési i- ,
H Soit f: R R; x ’2” arctan (x). Dessiner au crayon, dans le repére cartésien ci-dessous, le

graphe de f puis déterminer l'intervalle J = f~!( %;E‘T”]). Les valeurs numériques des bornes
de J seront données sous forme fractionnaire.

Solution: J=[-1;V3]
Y,

| ’ - - — - —— - ——— -

e
.
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